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дF >О дF >0: 
дК 'дL ' 

1) функцu иые~ убшаюlЦ)!е часп1ые производные первого порJ1дКа, 
т.е. 

д1 F д1F 
дК 1 <0, дL2 <0 . 

Cвoiicrвo 4) означает, что при увеличении одного нз фаrгоров и неизмеш1ом объеме 

другого обым выпуска продУJСЦИИ возрастает. Cвollcrвo 5) выражает тот фахт, что ори 
фихсировавном объеме одного из фахторов последовательное увеличение другого приводит 

к убывающему приросту продукта. 
Вuа!ЬIШ! средню.rи характеристиками производсrвениой фупХЦ11J1 ~: 

у 

- средш производительность труда у = L - отношение произведенного продухn1 к 

объему затраченного труда; 

L 1 
- сред1111е затраты труда /=у= у -трудосМJСость; 

у 
QIППаЛООТдача 

к 
отношение произведенного продухта 

использоваввого хап1m111а (фондоотдача); 
к 

- CpcдRU хапитапоемхость продукции у -фондосюость; 

к 
- средяu капиталовооруженность труда k = - - выражает обым капитала, ориход~пФli!св 

L 
на едuиицу труда, т.е. ва одного раб<лвиха - фовдовооружсввость. 

Нарвду с yxюaвl!ЬLlolll средним:и характеристнхами производственной фунхции большую 

роль нrрают ее предеm.ные харахтсристип: 

дУ 
- предспьивв пронзводитсm.вость труда w = дL , которав харахтсризу~ 

дополнвтспьного выпуска продухn1 от затрат дополинтельной еднинцы труда; 

- предспьнав капитаnоотдача (фондоотдача) 
. дУ 
1 = дК, вырuсающав 

дооолнвтС11ЬИого вwпусха продухn1 при использовании дополюrrельноii единицы капитала; 

- коэффициент зпасrичвости выпуска по фондам (по хапвталу) 
дУ у дУ к 

Ек =дк : к= дК ·у- ; 

- коэффициент зластичвости выпусха по труду 
дУ У дУ L 

Ei = дL :L= дL ·1· 
Ках видим, хозффициеит зластичвостн опредс.rwот хах отношение предспьноJi JICllJf'DIНW х 

средней . Он вырumет на схолыо процентов увеличитсв выпуск продуlЩИК, если объем 

используемого xamrraлa или труда увеличитсв на один процент. Сумму Er +EL = Е 
называют общим хозффициентоы эласrичвости производственной фунl(ЦИИ. 

Дnв производственной фун.кции введем показатели, характеризуюllD!с возможность 

замещенив одного фахтора друnш. Пусn. объем L трудовых ресурсов уменЬ111.ИJ1св на 

величину дL . Есrссrвенно встает вопрос: на хахую величину дк следу~ увеличить объем 
К nпитапа (основных фондов), чтобы выпуск У продуlЩИИ осталс.t прежним? Дnв этого 
рассмотрим равенство F(K,L) = С, где У = С с~ постовннwм. ВwчиСJ1ИЫ попныА 

диффсрсНЩlал от обеих частей данного равенства. Получим 
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дF · dК + дF · dL = O . 
дК дL 

Отсюда наход11N предельную норwу заменw труда халитаnом 

dК ЛК дF дF 
"к = dL = дL =- дL : дК ' (!) 

а Т'1\хже предельную норму зutеяы IClllIИТ1UJa трудом 

dL дL дF дF 
"i = dК = ЛК = - дК : дL . (2) 

Очевидно, 'П"О обе предсл.нwе нормы замены С11.138ВW сооrвошевис:м 

"к ·nL =1 . (3) 
Д1П rо.личссrвеввоli xap&JcrepИCТJЦJJ скорости измевев:u предельной нормы замены 

фапоров про1138Одсnа будем испаm.эо1111n КIПl'Пl.ву, llllЗWNeN}'IO эласrвчвосn.ю З11Nевw, 

каторu аwчнСЛJ1етс.t1, 1 спучас замеяы труда пшrrалом, согласно [IJ по формуле 

ик = dln(KIL) = d(K I L) : dпк = dК : dn1: . (4) 
dln(-nк ) KIL "к К " 1: 

ЭЛ11СТ11чвосn. замевw а даивом случае ПОD3W118СТ, на скол.ко процеятоа JВМеВJJТС.1 

arиomeНJ1e К 1 L фаrrоров проиэводСТ1111 (фоядовооружеявос:n) при coxpaиc11JU1 объема 

nшусха продукции, если предсm.вu норма замевw "к иэмсавлаt1о ва один процент. 

Среди МIUCpOOICOROWИЧCCIDIX DрОИЗ-ОДСТllСВВ.WХ фувпur.А llUDIYIO pan llI1J8IOТ одвородяые 
фупцп, т.е. фуахцви, Д1L1 которых awпOJIJU1cm:в соотвоwеяие 

F(Ж, ).L) = ;.-F(K,L) (S) 

Д1L1 любого Л > О . Число т ваэwвают степевwо одвородвОСПI производС111е11ноl фувпuпr в 
ово харuтервзует тu: Bll:JWNeмwl эффеп от расшвренu масштаба провзводсru. Иs11ССТ110 

[IJ, 'ПО при т > 1 амесм воорвстающий эффсu (одвоаремсввое YJICllllЧeIOle обоих фапоров • 
Л раэ прввоДJП к возрасrавию об~.ема nmycu про.цухцив боm.ше, чем в ..t раэ). При т < 1 
имеем убwвающвй эффсп, а при т = 1 имеем пocтo.IOJIDd (векзмевиый) эффсп. 

ПродJ1ффсревцвруем по Л обе часrи выра.сиu (S) и пол.оru Л = 1, ПOJl)"UIМ 
дF дF 
ах · К + дL ·L = mF(K,L) = mY . 

Раздеmrв обе часrв даввого выра:еВJЦ на У , пOJl)"UIМ 

дFК дFL 
-·-+-·-=т . (6) 
дКУ дLУ 

В ре:~ущ.тате мы ПOll}'ЧllJDI Д1L1 о.цаородвой производственвоl фуищии раасвспю 

E1:+ &L= lll . (7} 

Пусn тепер~. Л = .!. И.Wecw L . 

,jк ) 1 r 
F(AК, ).L) = · · lL,l = L• F(K,L)= L• . (8) 

Рассмотрим однородную провзводствевиую фующвю с пOCIUQIJIWN эффе.:rом от 

расширеш проВ3ВОдства (111=1) . Из (8) следует 

У = L · ~~ ,1)= L·/(k) , 

отхуда !._ =/(k) . Полвru у =!_, получим фувщию y=/(k), которu эадает ,...симосn 
L L 

wеж.ду проиэводител~.носnю труда к фовдовооружениосn.ю труда. YJ:QeN р1Д своllств 9ТОЙ 
фунщни, вwтепюЩJIХ вэ свойстs производсrвеввоli фувхцв:в У = F(K,L) : 

1) /(О) = F(O,I) =О; 
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2) ~ = .!. . F(k,1) = F(I,.!.) . Опуда следует, что lim~ = F(l,0) z О ; 
" " " ·-· " 

3) df = дF , т.е. f'(k )> О .Звачвт фувJЩИ.t моноrонво 11О3р11С1'К'f: 
dk дК 

д'F 
4) Г(k) 2-2 <0. Фуихцu .D11.1en:.1 •WJJ)'ltlloA. 

дК 
Наlдем npeдCIJWl}'IO норму 38Менw " " . Дм этого нам по~ ЧllCТllwe про11З8Одиwе 

дУ дУ -•-. 
дК дL 

дУ =L·f'(k)·.!.=/'(k). дУ =/(k)+L ·J'(.t)-(-.!.)"t(k)-k·f'(k). 
~ L & ~ 

Cneдoll&ТCJGBO 

" ""k_ f(k~ 
" f'(k • 

(9) 

а СОГЛ8СНО (3), нетрудно DOIJ}"IJl'no 

" - /' k) L- k·f'k-f(k) ' (10) 

Тапм обраюм, ДЛ.1 однородноl провs.одеIКввоl фупцu с ПОСТО.IВВWМ эффектом от 

расширено масштеба DpolDllOдCТN предел.вwе нормw заwенw фuторо• 3Ulle.tт п.и~ от 

ICJDIЧJlвw фовдовоору:пввОСТ11 k . Испопа.зу.1 (4), вахОДllМ :шаспrчвосn. замевw 
труда amrranoм 

/' k). k-f' k)- J(k 
U i: = k·f k)·f"(k) 

(11) 

Нетрудно поuзаn, что в ЭJ\8СТ11Ч11ос:n замевw JallIIO'alla трудом и L • ЭWN спучае тu. 

С'111Т11СТt:.1 по форwуле (11). По:пому, • даnнеlшем будем счиnm. Ui: "uL =и . 

ПOJl}"Dlм ав&111П1Аесоl амд одвородаоl про1DllОДСТХВВоl фувJWвв с llOCТOПlllOI 

3JUICП'lllOCТWO эамевw, тu aaswueмol CES фува:цu. Дм эwro ре11111М Д11ффере11Ц11&11W10С 

ypuRCIDIC Ада (11). где и" = и . 

Н3 опредепевu эластnносrв имеем 

и - d lnk - dk . tDti: - dk . .!!.L. 
- d(ln -11,J) - k . " " - k dп" 

Опуда DOJl}"DIN 

dп" 1 dk - = - · - . Пpoiurreq!вpoau данное 1wрежение [2), получим 
" " и k 
1 1 

lnjnrl=-· ln.t+tnjq . Ontyдa " " =C· k;;, rдe согласно (1) С<О . 
и 

Исоопа.зуа ЗUВCJDIOCn нормw замевw " r от фовдовооруиввоств труда k, ПOll)"lllМ 

.т .!. 
k- /'(k) =C ·k" . 

Следо11АТСJGво 

7t:t k-;·k; . 

ИвтerpllJIY.t это 1wрu:евие, вмеем 
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